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corrigé du devoir surveillé n°9

Exercice 1
) f,(x):(2x+1)(x+l)—(x2+x—2):x2+2x+3
' (x+1)? (x+1)*
ona A=—8<0 donc x*+2x+3>0 pour tout x.On en déduit que [ est croissante sur
]—oo;—1[ etsur ]—1;4+o][.
¢ _(ax+b)(x+1)+c

f'(x) est du signe de x*+3x+4 . Pour ce trindbme

¢ _ax’+(a+b)x+b+c

2. a. ax+b+ = =ax+b+ . Par identification on
x+1 x+1 x+1 x+1
a=1 a=1 7
obtient { a+b=3 < | b=0 .Donc f(x)=x— )
x+1
b+c=-2 c=—2

e i 1 . -2 o -2 L
b. Il s'agit d'étudier le signe P x+1>0 pour X€]—oo;—1[ et —x+1<0 pour x€]—1;+oo[.

Donc pour x&€]—oo;—1[, C; estaudessusde A etpour x€]—1;+o[, C; esten-dessous.
(—1+x)2+(—1+x)—2+(—1—x)2+(—1—x)—2 x2—x—2+x2+x—2

f(=1+x)+f(—1-x) —1+x+1 —1—x+1 X —X
2 - 2 h 2
3.
—2x
X -2
=———=—1
2 2

On en déduit que le milieu I du segment [BC|, avec B(—1+x;f(—1+x)) et
C(—1—x;f(—1—x)), a pour coordonnées (—1;—1). Ceci montre que I est un centre de symétrie
pour la courbe C;.
, —2)°+2%(=2)+3
4 f(—2):( ) (Z)
(=2+1)

=3 donc I'équationde T est y=3(x+2) & y=3x+6




Exercice 2

I 5 . .
1. (CD,CF)=(CD,CB)+(CB,CF)= %4—1 —Tr( 21) . Le triangle CDF étant isocéle,

2 6
(DF,DC)=(FC,FD) or (DF,DC)+(FC,FD)+(CD,CF)=m(2m) onadonc
(DF,DC)= %( 1_(_5% ) :1—1-; (27r) (Ici, 'autre mesure possible n'est pas pertinente). De méme,
AR AD)=T_T_T .o eyl _T ST
2. (]315,5]:]):(]31?,]36)—!—(]3(»3,55)—I—(]ﬁ,]j]:]):l—g—%—l-i—g:O(Zn) donc D, E et F sont
alignés.
Exercice 3

. sin’b+cos’b=1 donc

sina+cos”a=1 donc sinzazg. GE[O;%] donc sina>0 donc sina:23—\/E

sinzbZ%. bG[ZE;Tr] donc cosb<0 donc cosbz—é.
cos(a+b)=cosacosb— smasmb—gx(—g)—¥ g _2_2\/E.
sin(a—b)=sin acosb— cosasmb—ix( =)— l><£—M

3/ 373 9
Exercice 4
1. sin(x+%)=cosx o cos(%—(er%)):cosx o cos(%—x)zcosx_cequjdonne
T _x=x+2kmex="+km donc dans [0;2m[, x="1" ou x:7—Tr ou
3 6 6 6
g—XZ—XJFZka@O:ngkTr ce qui n'a pas de solution. Donc S= {g 7%}

7z

L'équation « normale » était

2.

cos(2x)+%:2cosx o 2coszx—1+%:2cosx e 2coszx—2cosx1+%20.Enposant
X=cos x, on obtient I'équation
2X2—2X+%:0 © 4X'—4X+1=0 o (2X-1/=0 & 2X-1=0 < X:%.ondoitdonc

. _1 . T _ 21
résoudre cosx—E qui donne sur X=—- ou X=——.

3 3
L'équation proposée, par le méme changement de variable améne a2 4 X*—3 X —2=0 qui donne
1= > +£\;/H ~ 1:2 et Xl = 3_£;/ﬂ N0,4-2 . L'équation COS X= )(1 n'a pas de solution car

X, &[—1;1] etl'équation cosx=X, adeux solutions dans [0;27[, Xx;~1,13 et x,~2,01
(approximativement 65° et 115°).
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