TS spé maths
corrigé du bac blanc

Partie A
Montrer qu'il existe une unique similitude directe transformant A en A' et B en B' équivaut a montrer qu'il

Z, =az,+b

existe un unique couple de nombres complexes (a,b) , avec a#0 tel que T

Zg. =azg+b’

Z,—Z
z, =az,+b z,—2, =alz,—z [azM

4 4 And [A i (24=2,) < z,—2y ,car A# B donc z,—z,#0.Deplus A'#B'

Zg. = azg+b l Zg = azg+b
Zg = azg+b
. . ZA'_ZB' . .
donc z,—z, #0 et a# 0.On obtient ensuite b =z, — zz donc a et b existent et sont uniques ce
Zpa—Zp

qui démontre le résultat cherché.

Partie B
— z.—zZ i
1. (AB,AC)=arg(———2)= arg(ﬂ) =arg(2i) =2 (2n) donc ABC est rectangle en A .
Zp—7Z4 2-2i 2
(2= az,+b . . e Gt B R
2. a.Oncherche a et b tels que IZA = az, +b . On obtient (voir partie A) a = 5j_ ~ 5 buis b=i.
Donc I'écriture complexe de f est z' ZIEZ-H'.
b. L'angle de f est arg(é) = %(27{) . Son rapport est %| = % et 1'affixe de son centre vérifie
I'équation z—iz+i © z= 2i _ _2i(2+i) __Z+il-
q 2 2—i  (2=i)(2+i) 5 5

c.ona f(A)=D et f(B)=A, il reste amontrer que f(C)=E.

Elchri :15(4+6i)+i= —3+3i=z, donc f(C)=E et DAE estl'image de ABC par f .

d. DAE estlimagede ABC par f et ABC estrectangleen A , or une similitude conserve les
angles donc DAE estrectangleen D .

3. a. (I)) estle cercle de diametre [AB] et (T,) estle cercle de diametre [AD], f(A)=D et
f(B)=A donc (T,) estlimagede (T,) par f .de plus, limage de (BC) par f est (AE).
M €T,N(BC) donc f(M)e€T,N(AE) .Or f(M)#f(B) car M # B, donc f(M)# A et par suite
f(M)=N.
. . e OM ON) = T
b. N estlimagede M par la similitude de centre () etd'angle , donc (QM,QN) = o et QMN

est rectangle en ().

c. f(B)=A, f(C)=E et f(M)=N orune

similitude conserve les rapports de distances donc
NA _ ME

MB - MC et donc MBXNE=MCXNA . 5.
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