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b. Soit P, la proposition: U,,, =2U, .

d'une part, U, = AXU,=AXB =2B donc P, est vraie.

Supposons La proposition vraie au rang p , c'est-a-dire U ,,;, =2U,, , alors
U,,=AXU,,,=AX2U,=2AXU,=2U,,, donc la proposition est vraie au rang p+1 eton

peut conclure que pour tout n, U,,, =2U,.

c. Soit P, la proposition: U, =2"XU,. 2°U,= U, donc P, est vraie.

Supposons La proposition vraie au rang p , c'est-a-dire U, =2"XU,, alors

U,,=2U,=2X2"U, = 27! U, donc la proposition est vraie au rang p+1 et on peut conclure

n n+l
que pour tout n, U, =2"U,. U,=2"X 2| = 2”X2 =2 | donc x,=2"" et y, =3%x2".
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b. Soit P, la proposition: V, = U"_(l
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Vo= ) et UO_(I): 3)—(1) :(2 donc P, est vraie. Supposons La proposition vraie au rang
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p,clest-a-dire V,=U,— | , alors
V. =AxV = Ax(U —|?]) = axU —ax|?|=v , —ax|?
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AX ? = 3 s X f = (? donc V. = Up+1—(l donc la proposition est vraie au rang
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p+1 eton peut conclure que pour tout n, V,=U ,,—(f) .
3. a z,=x,—2=2""-2=2(2"-1) et t,=y,—1=3X2"-1.Comme n>0, 2"=1 et z, et

t, sont des entiers naturels.

b. Soit d un diviseur positif commun de 2(2"—1) etde 3x2"—1.On a alors, pour tout entier 7 ,

d|(2(3%x2"=1)-3(2(2"-1))) © d|4 donc d=1,d=2 oud=4.

c. n>0 donc 2" est pair et par suite, 3X2"—1 estimpair. Or d|(3%2"—1) donc d =1 eton

peut en conclure que z, et f, sont premiers entre eux.
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