Corrigé du D.S. n°7

Exercice 1
VRAI FAUX

Lespoints A, E , G et F sont coplanaires. X

Les droites (HB) et (NP) sont paralleles. X

Les droites (FD) et (NC) sont sécantes. X

Les plans (HNB) et (PMF) sont paralleles. X

Les droites (HC) et (FB) sont sécantes. X

Les plans (AMF) et (DGB) sont sécants. X

Exercice 2

1. Lesdroites (AB) et (CD) sont dans le plan de de la base ABCD de la pyramide donc elles

sont coplanaires. Comme elles ne sont pas paralleles, elles sont sécantes. Soit E le point
d'intersection de (AB) et (CD), E€(SAB) et E€(SCD) donc E€(SAB)N(SCD) . Par
ailleurs, S€(SAB)N(SCD) donc (SE)c(SAB)N(SCD) . Comme les plans (SAB) et
(SDC) ne sont pas confondus (sinon la figure serait plate) leur intersection est une droite et
c'est donc (SE) .

De méme, en posant F = (AD)N(BC) , on obtient (SF) = (SAD)N(SBC).

a) d, et d, sontsécantes en S donc elles définissent un plan.

b) Voir figure (On n'a construit que les segments pour ne pas alourdir la figure).

c) P et 2’ sontdeux plans paralleles donc leurs intersections respectives avec le plan
(SAB) sont deux droites paralleles. Ceci revient a dire que (MN) et d, sont paralleles.
Avec le plan (SDC) on montre que (PQ) et d, sont paralleles. Donc (MN) et (PQ) sont

paralléles. En utilisant les plan (SAD) et (SBC) , on trouve de méme que (NP) et (MQ)
sont paralleles, MNPQ est ainsi un parallélogramme.
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Exercice 3

4 4 -3 4 —u'(x) :
1. X)=——5=—=X =——=X Avec u(x)=3x—1.Donc la fonction
T = G = 3G 3wy (x)
F telle que F(x) S SV S est une primitive de f sur |—,+oo| .
37 u(x) 3(3x—1)
(Inx) 1 1 1 , .
2. flx)= = 5><2><—><1nx: 5><2><u (x)Xu(x) Avec u(x)=1Inx.Donc la fonction
X X

F telle que F(x) :%u(x)2 :%(lnx)2 est une primitive de f sur }0;+oo[.

3. flx)=e"= —%X(—Z)Xel_“ = —%Xu’(x)Xe“(X) Avec u(x)=1-2x.Donc la
fonction F telle que F (x) z—%e“(’c)z —%elﬂx est une primitive de f sur R.

3x 3. 2x _3_u'(x)

==X == = A ulx)=x"-1.0 X=1>0
a1 2772 u(x) vec () na sur

4. f(x)z

]1;+oo[ Donc la fonction F telle que F(x)= %ln(u(x)) = %ln(xz—l) est une primitive

de f sur }1;+oo[.

Exercice 4

il EL
A= J'z% costdt = [sintﬁ% = sin(Z)—sin(—

2 2
2 2
X 2 3x 2 u'(x) 2 = 2 3
Posons f(x)=—=—X ==X ,donc F(x =—><\/u x)==XVx+1 est
=) Vilel 3 20X+ 3 24u(x) =) 3 (=) 3
2 2 )
une primitive de f etona: B:f:) —dx = 3X x'+1 25(\/1001—1).
x +1 0

1

Posons f(t) = costsint = %XZcostsint = %XZu'(t)u(t) ,donc F(x)==u(t) = %sinzt est une

primitive de f etona:

C= J‘E% costXsintdt = %Sinzt i; = %(sinz(%)—sinz(_?”)) = %((@)—(T) )=0
Exercice 5
La valeur moyenne de f sur [0;2] est
2
I 12, 12 7 1,8 4 1
— t)dt == | t+t=2dt = | =+——2t| ==(z+7—4-0)=—=.
2-0 "f() 2f° 213 2 o 2(3 2 ) 3
. ( o 1 2 1 > 7
On doit donc résoudre I'équation f(x) = 3 o x+x-2= 3 S +x—§ =0.
ETNEL
P ( 28 _ 31 . 3
Pour cette équation du 2nd degré, A = 1+? = 3 puis x, = — ~—211 et
X = ~ 1,11 qui sont donc les valeurs cherchées.
2- 2
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Exercice 6

1.
a b c a(x+1)(x—1) bx(x—1) cx(x+1) (a+b+c)x’+(c—b)x—a
—+ + = + + =
x ox+l x—1  x(x—1)(x+1) x(x=1)(x+1) x(x—1)(x+1) x(x*=1)
_1
a+b+c=0 ‘T2
Par identification on obtient le systeéme {-_p = () A 1 etonadonc
—a=1 T2
a=-1
11
1. 2 2
=——+—+
fl) x x+1 x-—1
2. f(x)z—l+lu (x)_'_iv (x) avec u(x)=x+1>0 et v(x)=x—1>0 car x€|1 ;+o|
x 2u(x) 2 v(x)
. Donc F(x)=—1nx+%ln(x+1)+%ln(x—l) est une primitive de f .
1= [ f(x)de=[F(x)f = sl (et s b in(xo1)] =
3 2 g 2 2 )
Loyl Ll iy 35,0 3., 3,5
—1n3+21n4+21n2—(—1n2+21n3+21n1)_ 2ln3+2><2ln2+21n2— 2ln3+2ln2
Exercice 7

(I)I—eo—(—el) =e—1.

1
1. I,= foel_xdxz[—el_x
2. I, estl'aire du domaine délimité par les droites d'équations x = 0 et x = 1, la courbe

2 . 1- .
d'équation y = e " et I'axe des abscisses.

Cy

’ /
054,/ /

/ / ,
0 0.5 1

3. I, =1y, =(0+1)[)—1=1—1=e—1-1=e—2 Et
L=1,=(1+1)I,-1=21,—-1=2(e-2)—-1=2e-5

-3-
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4. a)Le programme calcule 7, .
b) 1,,~ 0,099
¢) Il semble que la suite (7,) converge vers 0 .

0 1- 1 1-
) 0<x<1 = 0<1-x<1=¢'<e "<e © 1<e “"<e or x€[0;1] donc
17

x">0 donc x"<x"e "< x'e.
n+l1
x x
“—| <I,<e
n+1|,

n+1 1

1 1 1
1- 1—
b) x"<x"e " < x"e donc fox"dxsfox"e desfox"edx o

n+l |,
1 e
etona =<I = .
n+1 n+l
. 1 . e . .
¢) lim — =lim = 0 donc, par comparaison, lim I, =0 .
n->+w n+1 n>+w n+ n+o
-4 - 4
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